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Ïðåç 80-òå ãîäèíè íà ìèíàëèÿ âåê êúì Êëóáà íà ÒÍÒÌ

(Òåõíè÷åñêî è íàó÷íî òâîð÷åñòâî íà ìëàäåæòà) ïðè ÅÖÌÌ

(Åäèííèÿ öåíòúð ïî ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà, êîéòî

îáåäèíÿâàøå ìàòåìàòèöèòå, èíôîðìàòèöèòå è ìåõàíèöèòå îò

ÁÀÍ è Ñîôèéñêèÿ óíèâåðñèòåò) ñúùåñòâóâàøå Çàäî÷íà øêîëà

ïî ìàòåìàòèêà. Â ðàáîòàòà íà Øêîëàòà ó÷àñòâàõà àêòèâíî

êàêòî ó÷åíè è ïðåïîäàâàòåëè îò ÅÖÌÌ, òàêà è ñòóäåíòè îò

Ôàêóëòåòà ïî ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà íà Ñîôèéñêèÿ

óíèâåðñèòåò. Òå ðàçïðàùàõà íà ó÷åíèöèòå îò Çàäî÷íàòà øêîëà

áðîøóðè ñ ðàçëè÷íè òåìè ïî ìàòåìàòèêà. Ó÷åíèöèòå òðÿáâàøå

äà ðåøàò ïîñòàâåíèòå â òåìèòå çàäàíèÿ è äà ïðàòÿò ðåøåíèÿòà

äî Øêîëàòà, ñëåä êîåòî ïîëó÷àâàõà îáðàòíî êîìåíòàðèè çà

äîïóñíàòèòå ãðåøêè.



Ïðèíöèïúò íà Äèðèõëå å åäíà îò òåçè òåìè, ñúñòàâåíà îò

äîêëàä÷èêà ïðåç 1983 ã. Ïðåç àâãóñò 2013 ã., ñëåä íàïðàâåíè

íÿêîè äðåáíè äîáàâêè è èçìåíåíèÿ, òåìàòà áåøå èçïîëçâàíà çà

çàíÿòèÿòà ñ Ëÿòíàòà øêîëà íà Ó÷ÈÌÈ úâ Âàðíà.

Çà îñíîâà íà áðîøóðàòà ïîñëóæè êíèãàòà

�Ïðèíöèï íà Äèðèõëå� íà Èâàí Ïðîäàíîâ, áèáëèîòåêà �ÀËÅÔ�,

Ñîôèÿ, 1975 ã.

Îñâåí òîâà áÿõà èçïîëçâàíè ìàòåðèàëè îò ïîäãîòîâêàòà íà

áúëãàðñêèÿ îòáîð çà ìåæäóíàðîäíèòå îëèìïèàäè ïî

ìàòåìàòèêà, îò ñïèñàíèå �Ìàòåìàòèêà�, îò ìåæäóíàðîäíèòå,

ðåïóáëèêàíñêèòå è ìîñêîâñêèòå îëèìïèàäè ïî ìàòåìàòèêà è äð.



Èâàí Ïðîäàíîâ



Ïðåç XIX âåê â åäèí ôðåíñêè âåñòíèê ñå ïîÿâèëî ñåíçàöèîííî

ñúîáùåíèå: �Â Ïàðèæ èìà äâàìà äóøè ñ åäíàêúâ áðîé êîñìè

íà ãëàâàòà ñè.� Íàèñòèíà, ñúãëàñíî äàííè îò ìåäèöèíàòà, íà

ãëàâàòà ñè âñåêè ÷îâåê èìà íå ïîâå÷å îò 150 000 êîñúìà.

Ñëåäîâàòåëíî, íèå ìîæåì äà ðàçäåëèì æèòåëèòå íà Ïàðèæ íà

150 001 ãðóïè, ñúîáðàçíî êîëè÷åñòâîòî êîñà íà ãëàâàòà íà âñåêè

îò òÿõ, çàïî÷âàéêè îò 0, 1, 2, . . . è ñòèãàéêè äî 150 000 êîñúìà.

Òúé êàòî ïî òîâà âðåìå âúâ ôðåíñêàòà ñòîëèöà ñà æèâååëè

îêîëî 800 000 äóøè è òîâà ÷èñëî å ïî-ãîëÿìî îò 150 001, òî

íåïðåìåííî ïîíå äâàìà äóøè ùå ïîïàäíàò â åäíà è ñúùà

ãðóïà, ò.å. ùå áúäàò ñ åäèí è ñúùè áðîé êîñìè íà ãëàâàòà ñè.



Ïðèíöèï íà ÷åêìåäæåòàòà èëè ïðèíöèï íà Äèðèõëå

Â ãîðíèÿ ïðèìåð íèå èçïîëçâàõìå òàêà íàðå÷åíèÿ ïðèíöèï íà

Äèðèõëå, ÷èÿòî íàé-ïðîñòà è íàé-ïîïóëÿðíà ôîðìóëèðîâêà å:

Íåêà m òîïêè ñà ïîñòàâåíè â n ÷åêìåäæåòà è m > n. Òîãàâà
ïîíå â åäíî ÷åêìåäæå ùå èìà ïîíå äâå òîïêè.



Ïðèíöèïúò íà ÷åêìåäæåòàòà ìîæå äà áúäå èëþñòðèðàí è ñ

òîðòà, êîÿòî äà áúäå èçÿäåíà ñëåä äîêëàäà.

Ñúâìåñòíî êóëèíàðíî ïðîèçâåäåíèå íà äîêëàä÷èêà

è äîö. Öåöêà Ðàøêîâà îò Óíèâåðñèòåòà â Ðóñå.



Ïúðâàòà ôîðìàëèçàöèÿ íà òîçè ïðèíöèï å íàïðàâåíà îò

íåìñêèÿ ìàòåìàòèê Ïåòåð Ãóñòàâ Ëüîæîí Äèðèõëå (Peter

Gustav Lejeune Dirichlet), êîéòî ãî èçïîëçâà çà ïîëó÷àâàíå íà

äúëáîêè ðåçóëòàòè â òåîðèÿòà íà ÷èñëàòà. (Ñìÿòà ñå, ÷å òîâà å

íàïðàâåíî ïðåç 1834 ã., íî îáèêíîâåíî ñå öèòèðàò ñòàòèè îò

1842 ã.)



Òåîðåìà íà Äèðèõëå îò òåîðèÿòà íà äèîôàíòîâèòå
àïðîêñèìàöèè

Çà âñÿêî ðåàëíî ÷èñëî α è çà âñÿêî åñòåñòâåíî ÷èñëî Q
ñúùåñòâóâàò öåëè ÷èñëà a è q òàêèâà, ÷å

|a− αq| < 1

Q
, 0 < q ≤ Q.



Â ïî-êúñíà ñòàòèÿ Äèðèõëå èçïîëçâà íåìñêèÿ òåðìèí

Schubfachprinzip � ïðèíöèï íà ÷åêìåäæåòàòà. Òîâà èìå ñå

çàïàçâà è íà ðåäèöà äðóãè åçèöè, âêëþ÷èòåëíî íà àíãëèéñêè:

Pigeonhole Principle. (Åäíî îò çíà÷åíèÿòà íà äóìàòà pigeonhole å

êàðòîòåêà èëè ïðåãðàäà çà ïèñìà â ïèñàëèùå.)



Pigeonhole



Çàäà÷à 1.

Â åäèí êëàñ íÿêîè îò ó÷åíèöèòå ñà ïðèÿòåëè ïîìåæäó ñè. Äà ñå

äîêàæå, ÷å èìà äâàìà ó÷åíèêà ñ åäèí è ñúùè áðîé ïðèÿòåëè.

Ðåøåíèå.

Òðÿáâà äà ðåøèì êîè ñà �òîïêèòå� è êîè ñà �÷åêìåäæåòàòà�.

Î÷åâèäíî å, ÷å ó÷åíèöèòå òðÿáâà äà ñà �òîïêè�, çàùîòî ñå èñêà

äâàìà ó÷åíèêà äà èìàò åäíî è ñúùî ñâîéñòâî. Íåêà ïðèåìåì,

÷å â êëàñà èìà n ó÷åíèêà. Îñâåí òîâà, ëåñíî å äà ñå ñúîáðàçè,

÷å �÷åêìåäæåòàòà� òðÿáâà äà ñà íîìåðèðàíè ñ ÷èñëàòà îò

0, 1, . . . , n − 1, â çàâèñèìîñò îò òîâà êîëêî ïðèÿòåëè èìà âñåêè

ñúó÷åíèê.



Âñè÷êî ùåøå äà áúäå íàðåä, àêî òîïêèòå áÿõà ïîâå÷å îò

÷åêìåäæåòàòà. Çà ñúæàëåíèå, ïîíå çàñåãà, òîâà íå å òàêà:

Èìàìå n ó÷åíèêà è n âúçìîæíîñòè çà áðîÿ íà òåõíèòå

ïðèÿòåëè.



Âúçìîæíî ëè å âñÿêà òîïêà äà ïîïàäíå â ðàçëè÷íî ÷åêìåäæå?

Ñ äðóãè äóìè, ìîæå ëè n-òå ó÷åíèêà äà èìàò n ðàçëè÷åí áðîé

ïðèÿòåëè? Àêî òîâà å òàêà, òî ùå èìà ó÷åíèê A ñ íóëà

ïðèÿòåëè è ó÷åíèê B ñ n − 1 ïðèÿòåëè. Òîâà îçíà÷àâà, ÷å

îñòàíàëèòå n − 1 ó÷åíèêà ñà ïðèÿòåëè íà ó÷åíèêà B ,
âêëþ÷èòåëíî ó÷åíèêúò A, êîéòî íÿìà íèòî åäèí ïðèÿòåë. Òúé

êàòî òîâà å íåâúçìîæíî, èìàìå äâà âàðèàíòà: Èëè íÿìà ó÷åíèê

áåç ïðèÿòåëè (è ÷åêìåäæåòàòà ñà íîìåðèðàíè ñ ÷èñëàòà îò 1 äî

n − 1) èëè íÿìà ó÷åíèê, íà êîãîòî âñè÷êè îñòàíàëè ó÷åíèöè ñà

ïðèÿòåëè (è ÷åêìåäæåòàòà ñà íîìåðèðàíè ñ ÷èñëàòà îò 0 äî

n − 2). È â äâàòà ñëó÷àÿ ìîæåì äà ïðèëîæèì ïðèíöèïà íà

÷åêìåäæåòàòà è äà äîêàæåì, ÷å èìà äâàìà ó÷åíèêà ñ åäèí è

ñúùè áðîé ïðèÿòåëè.



Çàäà÷à 2.

Â ðàâíèíàòà ñà äàäåíè n òî÷êè, n ≥ 2, íÿêîè îò êîèòî ñà

ñúåäèíåíè ñ îòñå÷êè. Äà ñå äîêàæå, ÷å èìà ïîíå äâå òî÷êè,

êîèòî ñà êðàèùà íà åäèí è ñúùè áðîé îòñå÷êè.

Ñèãóðíî çàáåëÿçâàòå, ÷å òîâà å ñúùàòà çàäà÷à êàòî

ïðåäèøíàòà, íî ôîðìóëèðàíà ïî äðóã íà÷èí.



Êàê ðàáîòè ïðèíöèïúò íà Äèðèõëå

Ìèíèìàëíè âõîäíè äàííè Èçõîä: Èìà òàêúâ îáåêò,

íî íå çíàåì êîé å



Àëãîðèòúì

Ïðåäâàðèòåëíà ðàáîòà (êîè ñà ÷åêìåäæåòàòà è òîïêèòå).

⇓

Õâúðëÿíå íà òîïêèòå â ÷åêìåäæåòàòà.

⇓

Èìà ïîíå äâå òîïêè â åäíî ÷åêìåäæå.

⇓

Èçâîäè: Èìà òàêúâ îáåêò, íî íå çíàåì êîé å.



Ïî-îáùà ôîðìà íà ïðèíöèïà íà Äèðèõëå.

Íåêà m òîïêè ñà ïîñòàâåíè â n ÷åêìåäæåòà è m > kn. Òîãàâà
ïîíå â åäíî ÷åêìåäæå ùå èìà ïîíå k + 1 òîïêè.



Çàäà÷à 3.

Åäíà ñòîíîæêà ðåøèëà äà ñè êóïè ïî ñëó÷àåí íà÷èí ñèíè,

÷åðâåíè, çåëåíè è êàôÿâè ÷îðàïè. Êîëêî ÷èôòà òðÿáâà äà ñè

êóïè, çà äà å ñèãóðíà, ÷å ùå ìîæå äà îáóå íà âñè÷êèòå ñè êðàêà

÷îðàïè îò åäèí è ñúùè öâÿò? (Ïðèåìåòå, ÷å ñòîíîæêàòà èìà 50

÷èôòà êðàêà.)



Âúïðîñ.

Êîè ñà ÷åêìåäæåòàòà è êîè ñà òîïêèòå?

ÍÅÂßÐÍÎ!



ÂßÐÍÎ!



Çàäà÷à 4.

Â ðàâíèíàòà ñà äàäåíè 6 òî÷êè. Îòñå÷êèòå, êîèòî ãè

ñúåäèíÿâàò, ñà îöâåòåíè â ÷åðâåíî è ñèíüî. Äà ñå äîêàæå, ÷å

òðè îò òî÷êèòå ñà âúðõîâå íà òðèúãúëíèê, ÷èèòî ñòðàíè ñà

îöâåòåíè â åäèí è ñúùè öâÿò.

Ðåøåíèå.

Ôèêñèðàìå åäíà îò òî÷êèòå A è ðàçãëåæäàìå ïåòòå îòñå÷êè,

èçëèçàùè îò íåÿ. Òúé êàòî òåçè îòñå÷êè ñà îöâåòåíè â äâà

öâÿòà, òî ïîíå òðè îò òÿõ ùå ñà åäíîöâåòíè, íàïðèìåð

AB1,AB2,AB3 ñà ñèíè.



Àêî íÿêîÿ îò îòñå÷êèòå B1B2,B2B3,B3B1 å ñèíÿ, òî ùå èìà

òðèúãúëíèê ñ åäíîöâåòíè (ñèíè) ñòðàíè è ñ âðúõ â òî÷êàòà A.

Àêî è òðèòå îòñå÷êè B1B2,B2B3,B3B1 ñà ÷åðâåíè, òî òúðñåíèÿò

òðèúãúëíèê ñ åäíîöâåòíè (÷åðâåíè) ñòðàíè ùå áúäå ñ âúðõîâå

B1, B2, B3.



Çàäà÷à 5.

Äàäåíè ñà 101 åñòåñòâåíè ÷èñëà, íåíàäìèíàâàùè 200. Äà ñå

äîêàæå, ÷å äâå îò òåçè ÷èñëà èìàò ñâîéñòâîòî, ÷å åäíîòî îò òÿõ

äåëè äðóãîòî.

Ðåøåíèå.

Âñÿêî öÿëî ÷èñëî a ñå ïðåäñòàâÿ âúâ âèäà a = 2kb, k ≥ 0, à b å

íå÷åòíî. Çà äàäåíèòå 101 ÷èñëà, ÷èñëàòà b îò òîâà ïðåäñòàâÿíå

ïðèåìàò 100 ñòîéíîñòè � íå÷åòíèòå ÷èñëà îò 1 äî 199.

Ñëåäîâàòåëíî, ñúùåñòâóâàò äâå ÷èñëà ai è aj , çà êîèòî
ai = 2kb, aj = 2lb. Íåêà íàïðèìåð k ≥ l . Òîãàâà aj |ai .



Çàäà÷à 6.

Ñïðÿìî ïðàâîúãúëíà êîîðäèíàòíà ñèñòåìà â ðàâíèíàòà ñà

äàäåíè 5 òî÷êè ñ öåëè êîîðäèíàòè. Äà ñå äîêàæå, ÷å òðè îò

òåçè òî÷êè ñà âúðõîâå íà òðèúãúëíèê ñ öåëî÷èñëåíî ëèöå.



Ðåøåíèå.

Íåêà â ðàâíèíàòà ñà äàäåíè äâà âåêòîðà −→a = (a1, a2),
−→
b = (b1, b2). Èçâåñòíî å, ÷å àêî ïîñòðîèì óñïîðåäíèê ñ äâå

ñúñåäíè ñòðàíè −→a è
−→
b , òî ëèöåòî íà òîçè óñïîðåäíèê å ðàâíî

íà

∆(−→a ,
−→
b ) = |a1b2 − a2b1|.



Îòòóê ëåñíî ñå èçâåæäà, ÷å ëèöåòî íà òðèúãúëíèê ñ âúðõîâå

A(a1, a2), B(b1, b2), C (c1, c2) ñå çàäàâà ñ ôîðìóëàòà

S∆ =
1

2
∆(
−→
b −−→a ,−→c −−→a ),

êúäåòî −→a =
−→
OA,
−→
b =

−→
OB , −→c =

−→
OC .



Ñëåäîâàòåëíî, àêî ïðîìåíèì êîîðäèíàòèòå íà åäíà îò òî÷êèòå

ñ öåëè êîîðäèíàòè A,B,C ñ 2 åäèíèöè, òî ëèöåòî íà

òðèúãúëíèêà ñå ïðîìåíÿ ñ öÿëî ÷èñëî.



×ðåç ïîñëåäîâàòåëíè òðàíñëàöèè íà ïåòòå òî÷êè ñ öåëè

êîîðäèíàòè íà ðàçñòîÿíèÿ, êðàòíè íà 2 è óñïîðåäíî íà

êîîðäèíàòíèòå îñè, ìîæåì äà íàïðàâèì òàêà, ÷å ïåòòå òî÷êè äà

èìàò êîîðäèíàòè 0 è 1.



Íî â ðàâíèíàòà èìà ñàìî 4 òî÷êè ñ òàêèâà êîîðäèíàòè: (0,0),

(0,1), (1,0), (1,1). Òúé êàòî ñà äàäåíè 5 òî÷êè, ñúãëàñíî

ïðèíöèïà íà Äèðèõëå ïîíå äâå îò òî÷êèòå ùå ñúâïàäàò, ò.å.

çàåäíî ñ îùå åäíà òî÷êà ùå îáðàçóâàò èçðîäåí òðèúãúëíèê ñ

ëèöå 0. Ñëåäîâàòåëíî, òðèòå òî÷êè, êîèòî ñëåä ñåðèÿòà îò

òðàíñëàöèè ñà ñòàíàëè âúðõîâå íà òîçè èçðîäåí òðèúãúëíèê,

îïðåäåëÿò òðèúãúëíèê ñ öåëî÷èñëåíî ëèöå.



Çàäà÷à 7.

Âúðõó ðåàëíàòà ïðàâà ñà èçêîïàíè êàíàâêè ñ äúëæèíà d è íà

ðàñòîÿíèå
√

2 åäíà îò äðóãà. Åäèí ÷îâåê ñå äâèæè ïî ïðàâàòà ñ

êðà÷êà ñ äúëæèíà 1. Äà ñå äîêàæå, ÷å ÷îâåêúò íåïðåìåííî ùå

ñòúïè â êàíàâêà.



Ðåøåíèå.

�Íàâèâàìå� ðåàëíàòà ïðàâà âúðõó îêðúæíîñò ñ äúëæèíà
√

2,
ïðè êîåòî âñè÷êè êàíàâêè ùå ïîïàäíàò åäíà âúðõó äðóãà.



Òúé êàòî
√

2 å èðàöèîíàëíî ÷èñëî, òî íèêîè äâå ñòúïêè íà

÷îâåêà íÿìà äà ñúâïàäíàò. Ðàçäåëÿìå îêðúæíîñòòà íà n ðàâíè

äúãè, êúäåòî n å òîëêîâà ãîëÿìî, ÷å äúëæèíàòà
√

2/n íà

äúãè÷êàòà å ïî-ìàëêà îò äúëæèíàòà íà êàíàâêàòà. Òúé êàòî

äúãè÷êèòå ñà êðàåí áðîé, à ñòúïêèòå íà ÷îâåêà ñà áåçáðîéíî

ìíîãî, òî íåïðåìåííî ùå èìà äâå ñòúïêè, êîèòî ñà â åäíà è

ñúùà äúãè÷êà. (Íà ÷åðòåæà òå ñà îçíà÷åíè ñ k è l .) Íåêà k > l .
Çàïî÷âàéêè îò ñòúïêàòà ñ íîìåð l , íèå ùå ñëåäèì êúäå ñòúïâà

÷îâåêúò â ìîìåíòà l , l + (k − l), l + 2(k − l), . . .. Íàøàòà çàäà÷à
ñå ñâåæäà äî ñëåäíàòà: Âúðõó îêðúæíîñòòà ñå äâèæè ÷îâåê ñúñ

ñòúïêà ñ äúëæèíà, ïî-ìàëêà îò
√

2/n, à ñëåäîâàòåëíî è îò d .
Äà ñå äîêàæå, ÷å òîé íåïðåìåííî ùå ïàäíå â êàíàâêàòà. Íî

òàêà ôîðìóëèðàíî, òâúðäåíèåòî ñòàâà î÷åâèäíî.



Îïðåäåëåíèå.

Åäíî ìíîæåñòâî îò ðåàëíè ÷èñëà ñå íàðè÷à ãúñòî, àêî âñåêè

èíòåðâàë (a, b) ñúäúðæà åëåìåíòè îò òîâà ìíîæåñòâî.

Âñúùíîñò íèå äîêàçàõìå:

Òåîðåìà íà Êðîíåêåð (Kronecker)

Çà ïðîèçâîëíî èðàöèîíàëíî ÷èñëî α ìíîæåñòâîòî îò ÷èñëàòà

mα + n, êúäåòî m å ïðîèçâîëíî öÿëî, à n ïðîèçâîëíî

åñòåñòâåíî ÷èñëî, å íàâñÿêúäå ãúñòî.



Çàäà÷à 8.

Â òî÷êèòå ñ öåëè êîîðäèíàòè â ðàâíèíàòà, ðàçëè÷íè îò

íà÷àëîòî íà êîîðäèíàòíàòà ñèñòåìà, ñà ïîñàäåíè äðúâ÷åòà ñ

åäèí è ñúùè äèàìåòúð. Ñòðåëåö ñå íàìèðà â íà÷àëîòî íà

êîîðäèíàòíàòà ñèñòåìà è ñòðåëÿ â ïðîèçâîëíà ïîñîêà. Äà ñå

äîêàæå, ÷å òîé íåïðåìåííî ùå óëó÷è äðúâ÷å.



Óïúòâàíå.

Ðàçãëåäàéòå òàíãåíñà íà úãúëà, êîéòî ïîñîêàòà íà ñòðåëáà

ñêëþ÷âà ñ åäíà îò êîîðäèíàòíèòå îñè. Àêî òîâà ÷èñëî å

ðàöèîíàëíî, òî ñòðåëåöúò ùå óëó÷è íÿêîå äðúâ÷å òî÷íî â

ñðåäàòà. Â ïðîòèâåí ñëó÷àé ïðèëîæåòå òåîðåìàòà íà Êðîíåêåð.



Çàäà÷à 9.

Äà ñå äîêàæå, ÷å ñúùåñòâóâà ñòåïåí íà 2, êîÿòî â äåñåòè÷åí

çàïèñ çàïî÷âà ñ 2018.

Óïúòâàíå.

Òúé êàòî lg 2 å èðàöèîíàëíî ÷èñëî, èçïîëçâàéòå, ÷å èìà

åñòåñòâåíî ÷èñëî m è öÿëî n òàêèâà, ÷å

lg 2018 < m lg 2− n < lg 2019.



Çàäà÷à 10.

Øàõìàòíà äúñêà ñ ðàçìåðè 6× 6 å ïîêðèòà ñ ïëî÷êè îò äîìèíî

ïî òàêúâ íà÷èí, ÷å âñÿêà ïëî÷êà ïîêðèâà òî÷íî äâå

êâàäðàò÷åòà. Äà ñå äîêàæå, ÷å ñúùåñòâóâà ïðàâà, êîÿòî

ðàçäåëÿ äúñêàòà è íå ïðåñè÷à íèòî åäíà îò ïëî÷êèòå âúâ

âúòðåøíà òî÷êà.



Ðåøåíèå.

Ñúùåñòâóâàò ñàìî ïåò õîðèçîíòàëíè è ïåò âåðòèêàëíè ïðàâè,

êîèòî ïðåñè÷àò äúñêàòà è èìàò øàíñîâå äà íå ïðåñè÷àò

ïëî÷êèòå îò äîìèíî. Ùå ïîêàæåì, ÷å âñÿêà îò òåçè ïðàâè

ïðåñè÷à ÷åòíî ÷èñëî ïëî÷êè.



Âëÿâî îò ïðàâàòà AB ñå íàìèðàò ÷åòíî ÷èñëî êâàäðàò÷åòà.

Îñâåí òîâà, ïëî÷êèòå, êîèòî ëåæàò èçöÿëî âëÿâî îò òàçè ïðàâà,

ñúùî ïîêðèâàò ÷åòíî ÷èñëî êâàäðàò÷åòà. Ñëåäîâàòåëíî, çà

ïëî÷êèòå, êîèòî ñå ïðåñè÷àò îò AB ñúùî îñòàâàò ÷åòíî ÷èñëî

êâàäðàò÷åòà.



Íî çà âñÿêà òàêàâà ïëî÷êà, âëÿâî îò AB ñå íàìèðà ñàìî åäíî

êâàäðàò÷å, ïîêðèòî îò íåÿ. Åòî çàùî, ïðàâàòà AB ïðåñè÷à

÷åòíî ÷èñëî ïëî÷êè.



Àêî âñÿêà îò äåñåòòå ðàçãëåæäàíè ïðàâè ïðåñè÷à ïëî÷êà, òî òÿ

ùå ïðåñè÷à ïîíå äâå ïëî÷êè, ò.å. ùå áúäàò ïðåñå÷åíè ïîíå

2× 10 = 20 ïëî÷êè. Íî òîâà å íåâúçìîæíî, òúé êàòî èìà ñàìî

36 : 2 = 18 ïëî÷êè, à åäíà ïëî÷êà ìîæå äà áúäå ïðåñå÷åíà ñàìî

îò åäíà ïðàâà.


